5. Funkcije viSe varijabli - 3. dio

1.

Odredite lokalne ekstreme funkcije
(a) f(x,y) = 22y — 32% — 29> + 10
(b) f(z,y) =2’ +ay+y*—22—y
(c) flz,y) = e"(2* — 2°)

. Odredite lokalne ekstreme funkcije

(a) f(z,y) =sinz+siny+cos(z+y) zaz,y € (0, g>

(b) f(z,y) =sinz+cosy+cos(z—y) zaz,y € (0, g>

. U zy-ravnini odredi tocku T'(z,y) za koju je zbroj

kvadrata udaljenosti od pravaca x =0, y=0 i
x + 2y — 16 = 0 najmanji.

. Izrac¢unajte najkrac¢u udaljenost tocke 7'(1,0,—2) do

ravnine x + 2y + z = 4.

. Odredite stranice kvadra zadanog volumena V koji

ima najmanje oplosje.

. Pravokutna kutija bez poklopca treba se napraviti od

12 m? kartona. Izracunajte maksimalan volumen takve
kutije.

. Odredite lokalne ekstreme funkcije z zadane implicitno

byt 42— 242y —42—10=0.

. Odredite lokalne ekstreme funkcije

w(z,y,2) =* +y* + 22 — oy + o — 2z

. Odredite globalne ekstreme funkcije

flz,y) = 2* — 2° + 4oy — 62 — 1
na skupu D = {(z,y) € R*: 2 >0,y > 0,z +y < 3}.

1



10.

11.

12.

13.

14.

15.

16.

17.

18.

19.

20.

Odredite najvecu i najmanju vrijednost funkcije
(a) f(z,y) = 2% —y* ako je 2 +y* < 1
(b) f(z,y) = 2® +y* — 122 + 16y ako je 22 +y* < 25

Odredite ekstreme funkcije

(a) f(z,y) =z + 2y uz uvjet 22 +y?> =5
(b) flx,y) =6 — 4z — 3y uz uvjet 2% +y> =1

Pomocu uvjetnih ekstrema odredite maksimalnu povrsinu
jednakokracnog trokuta upisanog u kruznicu radijusa R.

Pomocu uvjetnih ekstrema odredite maksimalni volumen
stoSca upisanog u kuglu radijusa 1.
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Na elipsi ” + % = 1 odredite tocke koje su najmanje
i najvise udaljene od pravca 3z —y — 9 = 0.
Odredite ekstreme funkcije f(x,y,z) = x — 2y + 2z

uz uviet 2 + % + 22 = 1.

Odredite ekstreme funkcije f(z,y,2) = 2? +y*+ 2>+
2zy + 2yz + xz uz uvjet x + 2y + 3z = 1.

U ravnini « + y — 2z = 0 odredite tocku za koju je
zbroj kvadrata udaljenosti od ravnina z + 3z — 6 =0
1y + 3z — 2 = 0 najmanji.

U trokutu ABC povrsine P i stranica a, b, ¢ odredite
tocku O takvu da je produkt udaljenosti te tocke do
stranica trokuta maksimalan.

Odredite ekstreme funkcije f(x,y,2) = x +y + z uz
uviete 22 +y? =2ix+2 = 1.

Odredite ekstreme funkcije f(z,y, z) = xyz uz uvjete
r+y+z=>01xy+yz+zx =_8.



